45 EJERCICIOS de INTEGRAL DEFINIDA 2° BACH.

B Integral definida:

3
1. Enunciar la regla de Barrow. Calcular: J [x]dx (Soluc: 4)
1
1 ’(a2+b2)3 -4
2. Calcular: J. X ya*+h?x* dx Soluc : ———FrF——
0 ’ 3b°

2
3. (S) Caleular: j |2x-1|dx  (Soluc: 5/2)
0

/2
4. Calcular: j x senx® dx (Soluc: 1/2)
0
1
5. Calcular: J- X arctg x dx (Soluc: 74-1/2)
0
1
6. Calcular: J (x* +1)e™ dx (S‘o/u S.7 )
0 4 4e?
7. Calcular: jld—x [So/uc - /nfj
o X+1)(x+2) 3
1
8. Calcular: J. dx Soluc ,-/n£/§+ﬂ
o x®+1 9

m

9. Hallar el valor de I «2 senx dx sin necesidad de integrar, razonadamente .  (Soluc: 0)

-

2

2
10. Sean: azj X sen?x dx b:I X cos?x dx
0 0

Calcular a+b y a-b y obtener los valores de a y b. (Soluc: a=(7f+4)/16; b=(7f-4)/16)

® Area bajo una curva:

11. Calcular el area limitada por la curva y = , las rectas x=2, x=24/3 y el eje x. (Soluc: 7724 u?)

2

X“+4

12. Hallar los valores de a, b y ¢ en el polinomio P(x):ax2+bx+c de forma que P(1)=4, P'(1)=8 y P(2)+15P(0)=0
Representar la funcién y calcular el &rea finita comprendida entre la curva y el eje x.

(Soluc: P(x):3x2+2x—1; 32/27 u2)

13. Calcular el area limitada por la curva y =In*x , las rectas x=1, x=e’ y el gje x. (Soluc: 2e%-2 u?)

siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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14. Calcular el area limitada por la curva y =+1-x* y las rectas y=0, x=0, x= V2 12, (Soluc: (7#2)/8 u®)

15. Calcular el &rea comprendida entre la curva y =
puntos de inflexion de dicha curva. (Soluc: 77/3 u?)

> . €l eje x y las rectas verticales que pasan por los

L X . : . .
16. Dada la funcion y = 12" calcular el &rea encerrada por la curva, el eje x y las rectas perpendiculares al eje

+2
X que pasan por el maximo y el minimo de la funcién dada. (Soluc: Ln2 u?)

x* si-2<x<0

17. Considerar la funcién f(x) =4 2x si  0<x<2.Representarlay calcular las siguientes integrales:
10-3x si 2<x<4

a) I_lzf(x)dx b) J.:f(x)dx o) '[:f(x)dx

18. Considérese la funcion

2 .
f(t) = t SfOStSl
1 sil<st<?2

y sea F(x) :J fydt 1sxs2
1
a) Hallar una expresion explicita para F(x) (Soluc: F(x)=x-1)

b) Dibujar F(x)

Area entre dos_curvas:

19. Calcular el area encerrada entre las gréficas de las lineas y=x, y=x(6-x) (Soluc: 125/6 u?)
20. Hallar el area de la regién comprendida entre las parabolas y:x2 , y:—2x2+3 (Soluc: 4 u?)

21. Dibujar la curva y:x2—3x—10, y calcular el area del recinto limitado por esta curva y la recta y=2x-4
(Soluc: 343/6 u?)

22. Hallar el area de la regién limitada, para x>0, por y:x3 y la recta y=8x (Soluc: 16 u%)

23. Calcula el &rea comprendida entre las curvas f(x):x4+5x3—7x2+2x—1 y g(x):x4+4x3—8x2+4x—1, sin necesidad
de representarlas. (Soluc. 37/12 u?)

24. Sean f(x) = \/g Yy g(x) =[1-x| . @) Dibujar sus gréaficas en los mismos ejes y hallar sus puntos de interseccion.

b) Determinar el area del recinto encerrado entre ambas gréficas. (Soluc. 13/24 u%)

25. Calcular el area de la regién del semiplano y=0 limitada por la curva y=Ln X, su tangente en x=1 vy la recta
x=3. (Soluc: la tangente es y=x-1; el area es 4-3Ln3 u2)

26. a) Calcular el area de la regién encerrada entre y:x2 ey= JX  (Soluc: 1/3 u?)

siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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27.

28.

29.

30.

31

32.

33.

ALFONSO GONZALEZ
IES FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

b) Calcular el area de la regién encerrada entre y=x"e y = Ix  (Soluc: 1 u?)

c) Calcular el area de la region encerrada entre y:x2 ey= Yx  (Soluc: 5/12 u?)

Hallar el area de la regién acotada del plano limitada por las parabolas y=x*-x, y?=2x. (Soluc: 2 u?)
Calcular el area de la region situada entre la recta x=1 y las curvas y:x2 e y=8/x  (Soluc: 8Ln2-7/3 u°)

Hallar el area del recinto acotado por las curvas y:x3, y=16/x y la recta x=1 (Soluc: 16In2-15/4 u?)

Calcular el area del recinto limitado por la curva y=e* y la cuerda de la curva que une el punto de abscisa
x=0 con el de abscisa x=1 (Soluc: (€%+5)/6 u?)

Sea a>0. Hallar, en funcién de a, el area limitada por la parabola y=x’ y la recta y=ax  (Soluc: a%/6 u?)

2

Se considera la funcién y = P
=X

a) Dibujar su gréfica indicando su dominio de definicion.

b) Calcular el area de la region acotada limitada por la curva anterior y la recta y=1 (Soluc:6[v3+In(2-13)] u®)

x2 -9

Hallar el &rea del recinto limitado pory=1e y = (So/uc o4 —g Ln5j

B Varios recintos (mas elaborados):

34.

35.

36.

37.

38.

39.

40.

41.

©)

Hallar el area de las regiones comprendidas entre la curva y:x2 y las rectas y=x, x=0, x=2 (Soluc:1 u?)

Calcular el area de la region limitada por las curvas y:x2 e y:xl/3 entre x=-1yx=1  (Soluc:3/2 u%)

Calcular el area del recinto limitado por las rectas y=x, y=2x y la parabola y:x2 (Soluc: 7/6 u?)

Calcular el area limitada por la grafica de la funcién f(x)=Ln x, el eje x y la recta tangente a dicha gréafica en
el punto x=e. (Soluc: (e-2)/2 u%)

Se considera la funcién y:xs/2

a) Dibujar la grafica.

b) Calcular la recta tangente en x=1 a la gréfica dibujada y calcular el area limitada por dicha gréfica, la
tangente y el eje x. (Soluc: tangente: 3x-2y-1=0; area=1/15 u®)

Hallar el area limitada por la curva x=16-y* y el eje y  (Soluc: 256/3 u?)

Hallar el valor de la constante b para que la funcién f(x):x3—2x2+bx tenga por tangente en el origen a la
bisectriz del primer cuadrante. Calcular entonces el area de la region limitada por esa tangente y la grafica
def. (Soluc: b=1; 4/3 u?

Hallar el valor del parametro a para que el area limitada por las gréficas de las funciones f (x) =Jax vy
f,(x)=x*/a en el primer cuadrante sea igual a tres unidades. (Soluc: a=3)
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42. Sabiendo que el area comprendida entre la curva y =/x y larecta y=bx es 1, calcular el valor de b.
(Soluc: b = 7/f/§)

43. Calcular el valor de a sabiendo que el &rea comprendida entre la parabola y=x’+ax y larecta y+x=0 es 36
(Soluc: a=5)
44, Hallar el area del recinto limitado por f(x):|x2—4| y a) g(x)=4. Dibujar dicho recinto. [So/uc : 64\/?3_64}
b) g(x)=x+2. idem.
¢) g(x)=5. idem.

45. Dibujar el recinto limitado por las graficas de y=x?, y=x°/3 e y=-x+6 en el 1* cuadrante , y hallar su area.
(Soluc: 59/18 u?)
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LES. "Fernando de Mena"
‘Socublamos (Cdod Reol)

B Volumen de revolucioén:

46. (S) Calcular el volumen del cuerpo que se obtiene al girar la curva y = —1 _ entornoal eje x, entre x=0 y

\2+x2

x=V2. (Soluc: m*v2/8 u®)

47. (S) Calcular el volumen del sélido de revolucién obtenido al girar alrededor del eje x el recinto limitado por la
gréfica de la funcion y=v& senx, OsxsT, y el eje x. (Soluc: /4 u®)

B Funcion integral:

X

48. (S) Hallar el punto del intervalo [0,2] en el que la funcién F(x) :J'lt__; dt alcanza su valor minimo. (Sol: x=1)
+
0

2x
49.(S) Sea F(x)= [e"dt. Hallar el valor de F'(0). (Soluc: F/(0)=2)
0

50. (S) Sea F(x) la funcién definida por F(x):jlex‘x'le'fz dt. Hallar los puntos en que se anula la funcion F'(x).
(Soluc: x=0)

siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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